Ubung zur Elementaren Logik II

Folgerungsbeziehungen und Aquivalenzen (2)
(nach einem Merkblatt von Univ.-Prof. Dr. R. Kamitz)

Einige sehr bekannte quantorenlogische Folgerungsbeziehungen und Aquivalenzen. Alle

junktorenlogischen Folgerungsbeziehungen und Aquivalenzen — darunter auch jene, die in
dem Merkblatt iiber Elementare Logik I angefiihrt wurden — sind auch quantorenlogisch
giiltig. Dariiber hinaus gilt aber aufterdem:

1 Folgerungsbeziehungen

1. Spezialisierung: {Vap} |= jedes beliebige Ergebnis einer Einsetzung fiir v in ¢

2. Partikularisierung (existenzielle Generalisierung): {ein beliebiges Ergebnis einer Ein-
setzung fiir o in ¢} | Jap

3. Abschwichung der Allquantifikation zur Existenzquantifikation: {Vap} = Jap
4. Quantorentausch: {IaVfp} = Vidap

5. Quantorendistribution: {a(p A ¥)} = (Jap A Jar))
{(Vap VVay)} = Va(e Vi)
{Va(p = ¥)} = (Vap — Vay)
{Va(e = ¥)} I (Bap — 3ay)

6. Quantorenverschiebung': {Va(p < )} E (Vap < 1)
{Va(p = )} Bap < y)
{(Vap = )} = Fa(p < ¢)
{Bap = )} Falp < ¥)

L4 sei geschlossen.



2 Aquivalenzen
In jeder Formelgruppe sind beide Formeln miteinander dquivalent:

1. Quantorentausch: YaV3p, VGVap
Ja3dpy, I3ap

2. Quantorendistribution: Ya(p A ¢), (Vap A Vo))
Ja(p V1), (Jap V Jar)

3. Quantorennegation: =Vap, Ja—y

—Jap, Ya—p
—Va—p, Jap
—Ja—p, Yap
4. Quantorenverschiebung?: Qa(p A1), (Qap A1)
Qa(y A ), (¥ A Qap)
Qap V), (Qap V)
Qa(¥ V), (¥V Qap)
Qa(y — ¢), (¥ — Qap)
Qalp — ¥), (Qap — )

2o komme in v nicht frei vor; Qo sei ein Quantifikator und Q’a der Gegenquantifikator.
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