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Ubung zur Elementaren Logik I

Folgerungsbeziehungen und Aquivalenzen (1)
(nach einem Merkblatt von Univ.-Prof. Dr. R. Kamitz)

Folgerungsbeziehungen

A = ¢ gdw. AU {—p} unerfiillbar ist.

. Wenn ¢ € A, dann A = .
. Wenn A unerfiillbar ist, dann fiir jedes ¢: A |= ¢ (ex falso sequitur quodlibet).

. Wenn A = pund A CT, dann I" = ¢ (Monotonie).

Wenn A | ¢ und jedes Element von A aus I' folgt, dann I' |= ¢ (Transitivitét).

. Modus ponens: {(¢ — ¥),p} E ¢

Modus tollens: {(¢ — ), =} |-~

Beseitigung und Einfiihrung der Konjunktion: {(¢ A ¥)} = ¢, {(¢ A )} E ¥,
{00} | (e A D)

Abschwéchung zur Disjunktion (engl. ,addition”): {¢} = (¢ V¥), {¢} E (¥ V )

Disjunktiver Syllogismus: {(¢ V ¥), =¢} = ¢, {(¢ V), "} F ¢

Fallunterscheidung (Konstruktives Dilemma): {(¢ V ¥), (¢ — x), (¥ — x)} E x

Kettenschluss (Hypothetischer Syllogismus): {(¢ — ¥), (¥ — x)} E (¢ — X)




2 Aquivalenzen
In jeder Formelgruppe sind alle Formeln miteinander dquivalent:

1. Kommutativitat

(a) der Konjunktion: (¢ A ), (¢ A p)
(b) der Disjunktion: (¢ V ¢), (¢ V @)
(c) der Bisubjunktion: (¢ < ), (¢ < ¢)

2. Assoziativitat

(a) der Konjunktion: (¢ A (¢ A X)), ((p A) A X)
(b) der Disjunktion: (¢ V (¢ V X)), ((¢ V)V X)
(¢) der Bisubjunktion: (¢ < (¢ < X)), ((¢ < ) < x)

3. Negation
(a) der Negation (Doppelte Negation): ==, ¢
(b) der Konjunktion (DeMorgans Gesetz): =(p A ), (mp V 1))
(c) der Disjunktion (DeMorgans Gesetz): =(p V ©), (mp A =)
(d) der Subjunktion: =(¢ — ), (p A =)
() der Bisubjunktion: ~(¢ < 1), (¢ <= ), (- < ¥), (¢ A=)V (mp A1)

4. ITmportation/Exportation: (¢ — (¢ — x)), (¢ A1) — x)

5. Kontraposition (Transposition):

(@) (¢ =), ("¢ — ~p)

(b) (p — =), (¥ — =p)

(c) (= =), (¢ — @)
6. Definition

(a) der Subjunktion:
i (o= 9), (me V)
i. (¢ =), ~(p A )
(b) der Bisubjunktion:
i (pey), (p=P)AW =)
i (o 1), (pAD)V (mp A p))



