Ubung zur Elementaren Logik I

Gesetze der Pradikatenlogik:

Folgerungsbeziehungen und Aquivalenzen
(in Anlehnung an ein Merkblatt von Univ.-Prof. Dr. R. Kamitz)

1 Abschwachung zur Existenzquantifikation

Fiir alle Variablen v und alle Formeln A gilt:

1. VoA = A

2 (Quantorennegation

Fiir alle Variablen v und alle Formeln A gilt:
1. =V A ist dquivalent mit Jv—A.
2. =3vA ist aquivalent mit Vo A.
3. =Vu—A ist dquivalent mit JvA.

4. —3v—A ist dquivalent mit Vo A.

3 Quantorentauschgesetze

Fiir alle Variablen v und w und alle Formeln A gilt:

1. VoVwA ist dquivalent mit VwVvA.
2. JvdwA ist aquivalent mit JwIvA.

3. WVwA = VwivA

4 Quantorendistribution

Fiir alle Variablen v und alle Formeln A und B gilt:

1. Yu(A A B) ist dquivalent mit (VoA A YuB).
2. (AN B) = (FvAATuB).

3. (YwAVYuB) = Yu(AV B).

4. Fv(AV B) ist dquivalent mit (FJvA Vv FuB).
5. Yo(A — B) = (YvA — YuB)

6. Yo(A — B) = (3vA — FvB)



5 Quantorenverschiebung
Fiir alle Variablen v und alle Formeln A und B, wobei v in B nicht frei vorkommt, gilt:

1. YVu(A A B) ist dquivalent mit (VoA A B).
2. Yu(B A A) ist dquivalent mit (B A VvA).
3. Ju(A A B) ist dquivalent mit (vA A B).
4. Ju(B A A) ist dquivalent mit (B A JvA).
5. Yu(AV B) ist dquivalent mit (VoA V B).
6. Yu(B V A) ist dquivalent mit (B V YvA).
7. Ju(AV B) ist aquivalent mit (JvA V B).
8. Ju(BV A) ist dquivalent mit (B V JvA).

9. Yu(A — B) ist dquivalent mit (JvA — B).
10. Ju(
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12. Jv(B — A) ist dquivalent mit (B — JvA).

Fiir alle Variablen v und alle Formeln A und B, wobei B geschlossen ist, gilt:

1. Vo(A < B) = (VWA < B
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